
ALGEBARSKE STRUKTURE
Jun 2 - I deo 11.07.2020.

1. (5 poena) Neka je G grupa i H podgrupa grupe G. Dokazati da postoji grupa permutacija homo-
morfna grupi G takva da je jezgro tog homomorfizma Core(H).

2. (5 poena) Dokazati da grupa G reda 4 · 19 · 37 ima normalnu cikliqnu podgrupu reda 19 · 37 i
normalnu podgrupu indeksa 2.

3. (5 poena) Odrediti potreban i dovoǉan uslov da cikliqna grupa bude razlo�iva.

4. (5 poena) Dokazati da je rexiva grupa koja ima kompozicioni niz konaqna.

ALGEBARSKE STRUKTURE
Jun 2 - II deo 11.07.2020.

1. (5 poena) Neka je R komutativan prsten sa jedinicom i M1 i M2 razliqiti maksimalni ideali
u R. Dokazati da je M1M2 = M1 ∩M2.

2. (5 poena) Neka je R komutativan prsten, I1, I2, . . . , In ideali u R i P prost ideal u R. Dokazati
da ako je

∩n
i=0 Ii ⊆ P tada postoji k ∈ {1, 2, . . . , n} takvo da je Ik ⊆ P.

3. (5 poena) Dokazati da je Z5[x]/I poǉe, gde je I = (1x2 + 1x + 1) i na�i multiplikativni inverz
elementa 1x2 + 2 + I.

4. (5 poena) Na�i grupu Galoa polinoma p(x) = x5 − 1 nad poǉem racionalnih brojeva, sve podgrupe
te Galoa grupe i odgovaraju�a fiksna potpoǉa.

ALGEBARSKE STRUKTURE
Jun 2 11.07.2020.

1. (8 poena) Neka je G grupa i H podgrupa grupe G. Dokazati da postoji grupa permutacija homo-
morfna grupi G takva da je jezgro tog homomorfizma Core(H).

2. (8 poena) Dokazati da grupa G reda 4 · 19 · 37 ima normalnu cikliqnu podgrupu reda 19 · 37 i
normalnu podgrupu indeksa 2.

3. (8 poena) Dokazati da je rexiva grupa koja ima kompozicioni niz konaqna.

4. (8 poena)

(a) Neka je R komutativan prsten, I1, I2, . . . , In ideali u R i P prost ideal u R. Dokazati da
ako je

∩n
i=0 Ii ⊆ P tada postoji k ∈ {1, 2, . . . , n} takvo da je Ik ⊆ P.

(b) Dokazati da je Z5[x]/I poǉe, gde je I = (1x2+1x+1) i na�i multiplikativni inverz elementa
1x2 + 2 + I.

5. (8 poena) Na�i grupu Galoa polinoma p(x) = x5 − 1 nad poǉem racionalnih brojeva, sve podgrupe
te Galoa grupe i odgovaraju�a fiksna potpoǉa.


