EJIEMEHTAPHA MATEMATHUERA 1
IIpBu xonoxBujym - 12.12.2017.

1. [10] Komuko nma 20-tormmdpennx 6pojeBa y KojuMa ce He mojasibyje uuppa 0, a cBaka
on mudapa 1,2,...,9 ce mojaBmyje GapeMm jemHOM?

2. [11] OgpenuTy KOju KOMILIEKCHA 6POjeBU OAroBapajy TeMeHUMa IPABUIHOT MIECTOYTIIa
KOHCTPYUCAHOT Y KOMILJIEKCHOj PAaBHU, aKO Ce OBA HeroBa MUjaMeTPaJIHO CYIPOTHA TeMeHa
HaJa3e y taukama 2 + 41 m —4 4 24.

3. [11] Ha cBakom mosmy tabie 10 x 10 mamasu ce no jemua kyriaumne. Kyraume y npsoj
BPCTU Cy XKYyTe, KyIVIAIEe Y OPYrOj BPCTU Cy 3€JieHe, UTHA. KYIJINIE y OeceTOj BPCTU CY
nnase (y cBakoj BpcTH je apyrauuja 6oja). Ha cBum Kyraumama y mNpBOj KOJOHU ypPe3aH
je 6poj 1, Ha cBuM KyrJymmama y OPYroj KOJOHUW ypesaH je Opoj 2, uTha. Ha KyrauinaMa y
meceToj KoJioHu ypesaH je 6poj 10.

a) Ha ronuko maumna MoxkeMoO omabparu 5 pasinuuTux Kyriauna ca tabuae?

6) Ha ronuko mauymaa MOskeMO ogabparu 5 KyriIMIa TAKO Ia HUKOje B Kyruuie He Oy Iy
ucte 60je u HEMajy Ha cebu ucre O6pojese?

B) Kuma je mana u cnpana je 6ojy ca cBux kyrauna Ha Tabau. [Ipema Ttome, kyraume y
UCTOj KOJIOHU ce cala He pa3nuky]y mebycobmo. Ha ronmko maumna MoskeMo omabpaTtu
10, e 06GaBe3HO pPa3IUUUTUX, Kyrjauna ca tabiae?

4. [13] Crkyn A C N masuBamo zadosomasajyhu axko mMa OocOOMHY na ce CBaku ODOj
1,2,...,2017 Moke mpura3aTu y ODJIUKY:

+by by £ .. = by,

npu uemy cy bi,bo,...,bp pasauuutu eiementu ckyma A, u k > 1. Koauko HajMmame
eJeMeHaTa MOKe CaIp:KaTWu jeIdaH 3an0BOoJbaBajynu cKym?!

IHomahu:

5. [8] Ha cusom kBamparuhy Ha ¢urypu mosie Hajsasu ce :KeTOH. Y CBaKOM IIOTE3Y
’KETOH MOYKEMO IIPEMECTUTHU Ha PeJ 3a JeJaH HIKe, JIEBO MU JeCHO (KAO IITO MOKA3Y]y
crpenuue).

a) Ha KOIMKO pasnmuuTux HaYMHA MOMKEMO NOBECTU yKETOH Ha HAJHIDKU Pel’

6) Ha KONMKO pasnmuuuTuxX HAUMHA MOYKEMO MHOBECTHM JKETOH Ha pO3e KBaapaTtul y
HajHIKEM pemy?!

B) Pemmuru npoGaem nox 6) u kana ¢urypa nma 2017 penosa.
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Bpewme 3a pan: uetupum vaca.
CBaku 3amaTak JeTaJbHO O0Pa3IosKuTH!



Crkurme pemiema

1. Hera je A; ckyn 20-rouudpperux O6pojeBa koju y cebu memajy nudpy ¢, su uudpy 0.
Bpoj 20-tommdpenux 6pojesa Ges myie je 92, a pememe 3amaTra je: 920 —|A;UA U...UAg|.
Ha 6u mamuu |A; U A U ... U Ag| KOPUCTUMO NPUHIUN YKJbYUEHA-UCKBYUCHA, DU YEMY
cy KapaumagHOCTH Tpeceka: |A; N A, N...NA; | =(9—k)?°. Urx.

UYecra rpemrka: He mosxkemo npBo ma cmectuMmo 1o jemnny uuepy 1,2,...,9, a na ocranux
11 mudapa Gupamo Tpom3BOJEHO, jep Tala WMa MPEBUIIE MOHABJBAMmA. Penumo, Ha Taj
HaywmH Ou Opoj: 1111111111123456789 pauyranu 11 nyTa, jep cMmo Ha 11 HauymHa MOTJIN Oa
ra mqobujeMo Tako mTO npBO purcmpamo mudpe 1,2,3,...,9, a oOHIA MOMYHUMO OCTATAK.

2. IlenTap mecToyria ce Hajlasy y KOMIUIEKCHOM 6pOjy 0 = 3((2+44)+ (—4+2i)) = —1+3i.
Hexa je IIeCTOYyTrao ABCDEF, ca LEHTPOM Y O m uveka cy mare a =2+ 4t u d = —4 + 2i.
BexkTop OB nobuja ce oI BEKTOPa OA poTarmjom 3a 60°, smaum: b—o = (a —o0)-cis %.

lakne, Tauka B ce mamaznm y: —1+3i+ ((2 +4i) — (=1 + 3i)) - (cos § +isin ), urm.

Hamomena: Csa Tayna mpemaTa pemiema HACY Ouiia OBakBa, Bell Cy KOPUCTUIA UNEEHUILY
[la ce Tauke Hajla3e Ha jeIHAKOM pacTojamy jenHa ox aApyre (HapaBHO, He CBUX mecT, el
TPU IO TPM), IIa C€ Ha Taj HAUWH CpadyHajy OpojeBu.

3. a) Pememe je camo (100) jep mmamo 100 kyrawuma u Tpeba ma omabepemo 5.
6) Pememe je (11,)0) . (10) 5!, mTo je ucTo Kao u (5) 10-9-8-7-6, oMHOCHO MCTO Kao 1
102-92.82.7%2.62. 3 O6pa3no>f<e}be: Hajupe onmabepemo Ooje Ha Kyriuiama, TO MOKEMO
yPaIuTu Ha, (150) HaurHa. Kamga ¢urcupamo sKebeHy KOoJekuujy 6oja: by, by, b3, b4,b5, on
kyrimna 6oje by mokemo mzabpartu 6uio kojy, nakie 10 moryhHOCTH, 3aTUM O KyTJIAIA
6oje by cama ocraje 9 moryhuoctu, uta. Ipyrauumje: 3a OpBy KyIVIAIy MOMKEMO 118 Y3MEMO
6uo Kojy Kyramiy ca Tabie, na nmamo 10?2 moryhuocTu. 3a apyry Kyraumy mpeocraje 92
kyruuna (He mosase y 063up Kyruuie nsabpane 60je, ca nzabpanum 6pojem, ox octaaux 9
60ja u 9 GpojeBa monaszu y 063up 6uiI0 Koja KoMObuHanmja), uta. obujamo 102-92.82.72.62,
aJIl OBAKO CMO CBaku m300p Kyrjauwmna padyHaiaud 5! myTa yMecTo caMO JeIHOM, jep CMO
n300p UCTUX KyIJIMIa y ApyradrjeM pemocieny padyHaJu Kao pasiauuure m3bope. 3arTo
oBaj mpou3Bon Tpeba momenutu ca 5!. Jlpyraumje: MoOKEeMO Ce ONpEmeJUTH Hajupe 3a
Ooje, 3aTuM 3a OpojeBe, a 3aTUM 3a HAUUH O3 YEPCTUMO u3abpane 60je u 6pojeBe. Y ToM
ciIyvajy MOJIA3UMO 1O (150) : (10) 5l.

B) IlomTo ce Kyruume mo KojoHaAMa He DPa3iuKy]y, aKO Ca T; ODEJIEKUMO KOIUKO CMO
KyTUIMIa y3eJau U3 KOJIOHE ¢, Opoj HaumHa 3a omabup 10 kyrauna jenHak je 3ampaBo O6pojy
ypebenux 10-topku (z1, 2, ..., £190) HEHETaTUBHUX LEJUX OpOjeBa 3a KOje Basku: x1 + To +

..+ x10 = 10. Bbux mma (}8) a je TO U peleme.

4. 3amoBo/baBajyhu CKym MOke MMaTH HajMame 8 eneMeHarTa. JemaH 3al0BoJbaBajyhu
cryn je A= {1,3,32%,...,37}. Kako To Bumumo: cBaku 6poj 1,2, ...,2017 ce Moxke 3amucatu
ka0 36up co +c1 - 32 + ...+ ¢35, rme cy ¢ € {0,1,2} (ro je 3ampaBo meros zammc y
6a3u 3). AkKo HujemaH ¢; HUje jeqHAK 2, OHIA TO YIPAaBO Oaje U HHErOBO IPEACTABIBAHE
IpeKo ejeMeHara ckyna A Ha MO3BOMEH HAuMH. AKO Cy HEKM ¢; jeAHAKU 2, OHIA TO
IpenCcTaB/halbe MOKEMO KOPUTOBATU THUME IITO j€ MO3BOJLEHO W OLY3UMATU €JIEMEHTE U3
ckynma A. Penmmo, n = 21221013y =1 + 32 — 3% - 3%+ 37. (OBo mapasuo Tpeba HmojacHUTH
mTa Cce TAYHO PAAU y OIIITEM CIydajy).

Hoxra:xkumo ma He MOCTOju 3aM0BOJBABAjynu CKym ca mame on 8 eixemeHara. Heka je
A = {a1,az,...,ar} 3amoBomasajyhu ckyn. Caaku Gpoj KOjU MOKEMO Ha ONUCAH HAYUUH
MpEeCTABUTH MIPEKO ejleMeHaTa Ckymna A mariena oBako: ej-ai+es-as+ ...+ ek - ag, TOe cy
e; € {—1,0,1}. ITomro 3a cBaku e; umamo 3 MoryhiHOCTH, OBAaKBUX OpOjeBa MMa, HAjBUIIE,
3k (meku Mory m ma ce moHaBsbajy). O Tora, HajMame jemaH Ol HUX jeIHAK je HyIu



(onaj kama cy cBu e; jemHaku (), mpeMa TOME HajBUIIE 3 — 1 je memyma. Kaxko 3a caku
Opoj KOju OBaKO MOKE Ia ce UPECTABY, BAKU 1A Ce U HeroB CyNpOTaH 6poj MOKe OBaKO
IPEeICTABUTU, HAJBUIIE HUX 3— Cy MO3UTWUBHU. 3akbydak: ako A mma k exemeHnara, HA

k_
ONMMCAH HAYUH O TUX k ejieMeHaTa MOKEeMO MOOWUTU HajBUIIE % MO3UTUBHUX OpojeBa.

. . gk .
Ako je k < 8, ongma je 3—21 < 2017, ma 3am0BOJBABAjyNM CKyIl HE MOMKE UMaTU Mame o1 8
eJieMeHaTa.

5. Csako Kperame KeTOHA OJf BpXa A0 MOCIEAmer pelna MOKe na Ce MPEICTABU HU30M
cioa: LDDLLL. To 3maum nma ce :xkeTOH Hajupe nmoMepuo Jleso, 3atum IlecHo, 3aTum
Ilecuo, u ouma Jleso, Jleso, Jleso, Jleso.

a) bpoj Hauuna na keTOH ca BpXa JOBEAEMO Ha NMOCIEARU pel je 6poj Hu30Ba my:kuHe 6
on ciosa L u D. Houx mma 26.

6) Bpoj maunna na skeToH moBexeMO y pose kBaaparul je 6poj Hu30Ba LyskuHE 6 O CIOBA
L v D y xojuma umamo tpu caoBa L u tpu caoBa D. To je (g) = 20.

B) Mcro kao mon 6), camo mro cana nmamo au3 nyskune 2016 y kome tpeba na 6yme 1008

canosa L u 1008 caosa D. TaxkBux Hu3oBa MMa @8(1)2).

Hanomena: Huje Temko youmtu ma, kama Ou 3a CBAKO MOJbe M3PAUyHAJIU OpPOj HAUMUHA
Ia KETOH MoBemeMO Oaim y To mosne, mobuawm O6u Ilackasos Tpoyrao, OTHOCHO, IIeMy
ourOoMHUX kKoepunujerata. To ce memaBa 360r Tora mTo je Opoj HaumHa Oa KETOH
MOBEIEMO Y M3BECHO TOJhE jemHak 30upy Opoja HAUMHA 3a IBa MOJbA HETOCPENHO W3HA
TOCMaTPAHOT MOJbA.



