
Kombinatorika - prvi deo

1. Na koliko naqina elemente skupa {a1, a2, ..., an} mo�emo pore�ati u niz du�ine k
ako:
a) elementi niza ne moraju biti razliqiti?
b) elementi niza moraju biti me�usobno razliqiti?

2. Koliko k-elementnih podskupova ima skup {a1, a2, ..., an}?

3. Koliko se petocifrenih brojeva, sa razliqitim ciframa, mo�e sastaviti od
cifara 0, 1, 2, 3, 4?

4. Koliko ima petocifrenih brojeva kojima je proizvod cifara paran?

5. a) Na koliko naqina se mogu rasporediti u niz n nula i k jedinica?
b) Na koliko naqina se mogu rasporediti u niz n nula i k jedinica tako da nikoje
dve jedinice nisu susedne?
v) Rexiti zadatak pod a) i b) pod pretpostavkom da se jedinice i nule me�usobno
razlikuju: recimo neka je dato n crnih kuglica na kojima pixu brojevi od 1 do n
(ili recimo n deqaka), i k belih kuglica na kojima pixu brojevi od 1 do k (ili
recimo k devojqica), i neka su zahtevi isti za crne i bele kuglice kao xto su za
jedinice i nule.

6. U ravni je dato n taqaka. Koliko je pravih odre�eno tim taqkama ako:
a) nikoje tri nisu kolinearne?
b) m taqaka pripadaju jednoj pravoj, a me�u ostalim n−m taqaka nikoje tri nisu
kolinearne i nikoje dve nisu kolinearne sa nekom od prvih m taqaka?

7. Koliko delilaca ima prirodan broj n qija je kanonska faktorizacija pα1
1 pα2

2 ...pαk
k ?

8. Koliko podskupova ima skup od n elemenata? Dokazati da va�i:(
n

0

)
+

(
n

1

)
+ ...+

(
n

n

)
= 2n.

Zadaci za doma�i
9. Na koliko naqina mo�emo da postavimo 8 �etona na tablu 8× 8 ukoliko:

1) Svi �etoni su me�usobno razliqiti i na svakom poǉu mo�e biti najvixe jedan
�eton;

2) Svi �etoni su isti i na svakom poǉu mo�e biti najvixe jedan �eton;

3) Svi �etoni su isti i u svakoj vrsti i svakoj koloni mora biti taqno jedan �eton;
4) Svi �etoni su me�usobno razliqiti i u svakoj vrsti i svakoj koloni mora biti
taqno jedan �eton.

10. Neka je n ≥ 3 prirodan broj. Koliko ima n-tocifrenih brojeva:

1) U kojima su svake dve susedne cifre razliqite?

2) Koji sadr�e taqno jednu cifru 5 i taqno jednu cifru 7?

3) Qija je vode�a cifra neparna a zbir posledǌe dve cifre je 13?

11. Na koliko naqina se mogu rasporediti u niz n deqaka i k devojqica tako da
se izme�u svake dve devojqice nalaze barem dvojica deqaka? (Deqaci se me�usobno
razlikuju i devojqice se me�usobno razlikuju.)
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12. Na sivom kvadrati�u na figuri
desno nalazi se �eton. U svakom potezu
�eton mo�emo premestiti na red za jedan
ni�e, levo ili desno (kao xto pokazuju
strelice). Na koliko razliqitih naqina
mo�emo dovesti �eton na najni�i red?
Na koliko razliqitih naqina mo�emo
dovesti �eton na roze kvadrati� u
najni�em redu? Rexiti problem i kada
figura ima proizvoǉan (neparan) broj
redova.

13. Na stranicama trougla ABC uoqeno je nekoliko taqaka razliqitih od temena
trougla i to: na stranici AB – n taqaka, na stranici BC – m taqaka i na stranici
AC – p taqaka. Neka je P ukupan broj pravih odre�en uoqenim taqkama (raqunaju�i
i prave odre�ene stranicama trougla) a T ukupan broj trouglova. Ako je T = P ,
koliko je m+ n+ p?

14. Koliko ima ure�enih trojki (A,B,C) podskupova skupa X = {1, 2, ..., n} za koje
va�i:

1) A ∪B ∪ C = X; 2) A ∩B ∩ C = ∅; 3) A ∪B ∪ C = X i A ∩B ∩ C = ∅;
4) A ⊆ B ⊆ C; 5) ∅ 6= A ( B ( C ( X.
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