
Princip ukǉuqeǌa–iskǉuqeǌa

1. U jednom gradu �ivi 47 prevodilaca sa engleskog, 20 sa francuskog i 35 sa
nemaqkog jezika. ǋih 12 prevode i sa engleskog i sa francuskog, ǌih 23 prevode i
sa engleskog i sa nemaqkog, a ǌih 11 prevode i sa francuskog i sa nemaqkog jezika.
Koliko ukupno prevodilaca �ivi u tom gradu, ako ǌih 5 prevode sa sva tri jezika?
Koliko prevodilaca prevodi sa barem dva jezika?

2. Koliko prirodnih brojeva maǌih ili jednakih 1000 su deǉivi barem jednim od
brojeva: 10, 15, 25?

3. (Broj permutacija bez fiksnih taqaka) Neka pn predstavǉa broj naqina da
rasporedimo brojeve 1, 2, ..., n u niz (a1, a2, ..., an), ali tako da za svako i = 1, n va�i
i 6= ai. Odrediti pn i, ako postoji, lim

n→∞
pn
n! .

4. (Broj surjektivnih preslikavaǌa) Koliko funkcija f : {1, 2, ..., n} → {1, 2, ...,m}
su surjekcije?

5. Koliko reqi mo�emo sastaviti od slova K,O,M,B,I,N,A,T,O,R,I,K,A ako nikoja
dva ista slova ne smeju da stoje jedno pored drugog (moramo upotrebiti sva slova;
req ne mora imati smisla)?

Zadaci za doma�i
6. Koliko ima prirodnih brojeva ne ve�ih od 106 koji nisu deǉivi nijednim od
brojeva 2, 3 i 5? A koji nisu deǉivi nijednim od brojeva 2, 3, 5, 7?

7. Na koliko naqina se u niz mogu pore�ati 3 Amerikanca, 3 Engleza i 3 Rusa, tako
da nikoja tri zemǉaka ne stoje zajedno?

8. Na koliko naqina mo�emo obojiti 10 stolica koje stoje u jednom redu, pomo�u
crvene, �ute, zelene i bele boje, ukoliko je potrebno da svaku boju iskoristimo
barem jednom?

9. Koliko ima 2017-cifrenih brojeva u qijem dekadnom zapisu uqestvuju taqno
qetiri nenula cifre?

10. Ako je n = pα1
1 pα2

2 ...pαk
k kanonska faktorizacija broja n, dokazati da je broj

prirodnih brojeva maǌih ili jednakih n koji su uzajamno prosti sa n jednak ϕ(n) =
n(1− 1/p1)(1− 1/p2)...(1− 1/pk).
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