
Kompleksni brojevi

1. Odrediti Re(z), Im(z), z i |z|, ako je z =
7− 4i

3 + 2i
.

2. Izraqunati (1 + i)2014.

3. Odrediti realne brojeve x i y ako je
x− 3

3 + i
+
y − 3

3− i
= i.

4. Odrediti sve kompleksne brojeve z takve da je z3 = 1.

5. Neka su z1 i z2 kompleksni brojevi, takvi da je |z1 + z2| =
√
3 i |z1| = |z2| = 1.

Odrediti |z1 − z2|.

6. Da li postoji kompleksan broj z ∈ C \ {0}, takav da su skupovi

{(z + i)n : n ∈ N} i {(z − i)n : n ∈ N}

konaqni?

7. Xta u kompleksnoj ravni predstavǉaju taqke koje odgovaraju kompleksnim
brojevima iz skupa {z : |z + 1| = 5}?

8. Odrediti min{|z| : |z + 4− 3i| = 1}.

9. Za proizvoǉne realne brojeve α i β, dokazati da je (cosα+ i ·sinα)(cosβ+ i ·sinβ) =
cos (α+ β) + i · sin (α+ β). Za proizvoǉan realan broj φ i prirodan broj n, dokazati
da je (cosφ+ i · sinφ)n = cosnφ+ i · sinnφ.

10. Neka je z 6= 0 proizvoǉan kompleksan broj. Dokazati da postoji jedinstveni
realan broj ϕ ∈ [0, 2π) takav da je z = |z|(cosϕ+ i · sinϕ). Dokazati da je z = r(cosα+
i · sinα), za neko r > 0 i α ∈ R, ako i samo ako je |z| = r i ϕ− α = 2kπ, za neko k ∈ Z.

11. Predstaviti u trigonometrijskom obliku brojeve: 1
2 +

√
3
2 i, 5i,

1
r(cosϕ+i·sinϕ) , r >

0, ϕ ∈ [0, 2π), 1 + cosα+ i · sinα, α ∈ (−π, π).

12. Ukoliko taqka A u kompleksnoj ravni odgovara kompleksnom broju z, kako
dobijamo taqku B koja odgovara kompleksnom broju αz, ukoliko je:
a) α ∈ R;
b) α = cosϕ+ i · sinϕ;
v) α je proizvoǉan kompleksan broj?

13. Ukoliko je a = ρ(cosϕ + i · sinϕ), ρ > 0, ϕ ∈ [0, 2π) i n ∈ N, n > 1, odrediti sva
rexeǌa jednaqine zn = a. Dokazati da taqke koje odgovaraju rexeǌima ove jednaqine
qine temena pravilnog mnogougla upisanog u centriranu kru�nicu polupreqnika
n
√
ρ.

14. Odrediti sve xeste korene broja 1 + i.

1



Zadaci za doma�i

15. Neka je a ∈ C, |a| < 1. Dokazati da za svako |z| = 1 va�i
∣∣∣∣ z − aaz − 1

∣∣∣∣ = 1.

16. Neka su z1, z2 i z3 kompleksni brojevi za koje va�i: |z1| = |z2| = |z3| = 1.

a) Dokazati da taqke koje odgovaraju brojevima z1, z2 i z3 u kompleksnoj ravni qine
temena jednakostraniqnog trougla ako i samo ako va�i z1 + z2 + z3 = 0;

b) Dokazati da ako je z1 + z2 + z3 = 0, da je onda i z21 + z22 + z23 = 0.

17. Kvadrat ABCD sa centrom u taqki O konstruisan je u kompleksnoj ravni. Ako
taqki A odgovara broj zA = −1 + 4i, a taqki O odgovara broj zO = 1 + 3i, koji
kompleksni brojevi odgovaraju preostalim temenima?

18. Neka je a = 2+ i i b = 4+ 3i. Odrediti kompleksne brojeve c takve da taqke koje
odgovaraju brojevima a, b, c u kompleksnoj ravni qine jednakostraniqan trougao.

19. Ako je A = {z ∈ C : |z − 1| = |z − i|} i B = {z ∈ C : |z − 4i| = 1}, odrediti
minimum izraza |z1 − z2|, z1 ∈ A, z2 ∈ B.

20. Koliko ima ure�enih parova realnih brojeva (a, b) takvih da je (a+ib)2017 = a−ib?

21. Neka su α1, α2, ..., αn sva rexeǌa jednaqine zn = 1, u kompleksnim brojevima.
Dokazati da je:

αk
1 + αk

2 + ...+ αk
n =

{
n, ako n|k
0, inaqe

.

22. Obele�imo sa Un skup n-tih korena broja 1.
a) Dokazati da je (Un, ·) cikliqna grupa i opisati sve generatore ove grupe;
b) Dokazati da je Un ∩ Um = U(n,m).

23. Odrediti argument broja (−3 + 4i)10.
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