
Parcijalne diferencijalne jednačine

Popravni kolokvijum ∼ 2013

I

1. Odrediti opšte rešenje PDJ
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a zatim odrediti ono rešenje koje zadovoljava uslov x = 1, z + 1 = sin y .

2. Odrediti potpuni i opšti integral PDJ

2px+ 2qy + p2z + q2z + pqz = z.

Ispitati egzistenciju singularnog integrala i odrediti ga ako postoji, a zatim
odrediti Košijev integral koji zadovoljava uslov x = 0, (y − 1)2 + z2 = 1.

3. Odrediti oblasti u kojima je PDJ xuxx+2xuxy +(x− 1)uyy = 0 hiperboličnog,
paraboličnog i eliptičnog tipa i u sva tri slučaja svesti jednačinu na kanonski
oblik.

II

1. Rešiti mešoviti problem

utt + 2ut = uxx + 8u+ 2x(1− 4t), 0 < x < π/2, t > 0

ux(0, t) = t, u
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t, t > 0 ,

u(x, 0) = cos 3x, ut(x, 0) = x 0 < x < π/2.

2. Rešiti mešoviti problem

ut = uxx − 4ux + 3u− 5e2x sinx, 0 < x < π, t > 0

u(0, t) = u(π, t) = 0, t > 0 ,

u(x, 0) = 2e2x sin 2x cos x, 0 < x < π.

3. Odrediti rešenje Laplasove jednačine u oblasti

D = {(x, y) : 0 < x < ∞, 0 < y < l}

koje zadovoljava granične uslove:

uy(x, 0) = uy(x, l) + hu(x, l) = 0, h > 0,

u(0, y) = f(y), lim
x→∞

u(x, y) = 0


