11 KOLOKVIJUM IZ PREDMETA STOHASTICKI PROCESI
27.06.2016.

1. Neka je X = {X(t),t > 0} Puasonov proces sa parametrom A > 0. Neka je za svaki nenegativan realan
broj t, Fr = 0{X(s) |0 < s <t},iY(t) = X(t) — Yt, gde je Y neka Fy—merljiva slu¢ajna promenljiva
sa kona¢nim o¢ekivanjem. Da li je {F; | t > 0} filtracija? U zavisnosti od slu¢ajne promenljive Y ispitati
da li je {Y'(¢), F;,t > 0} martingal, submartingal ili supermartingal.

2. Neka je W = {W(¢) | t > 0} standardni Vinerov proces.
a) Odrediti uslovnu gustinu slucajne promenljive W (¢) pod uslovom W (1) = y1, gde je t; < t, i utvrditi
koju raspodelu ima.

b) Neka je za svaki nenegativan realan broj ¢ data filtracija F; = o{W(s)

| 0 < s < t}. Ispitati martin-
galnost (submartingalnost, supermartingalnost) procesa {X () = eV ® =t | ¢ >0

}.
3. Dokazati da je x(t) = tg(1 4+ w(t)), t > 0 reSenje stohasticke diferencijalne jednacine

dr(t) = z(t)(1 + 22 (t))dt + (1 + 2%(t))dw(t)

sa pocetnim uslovom x(0) = tgl, i odrediti oblast u kojoj je definisano to resenje.
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